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OPERADORES "ULTILINEARES E A P~OPRIEDADE DE RADON NIKODY" 

RAYMUNDO ALENCAR 

IME - USP 

Nesta comunica9ao apresentamos os principais resultados publicados em 

[ 1] . 

t bem conhecido desde Grothendieck a rela9ao entre operadores li- 

neares do tipo nuclear e integral e a propriedade de Radon Nikodym 

(PRN) em espa9os de Banach. 

Se E e F sao espa90s de Banach, denotamos por LN(E,F), 

LG1(E,F), respectivamente as classes dos operadores lineares 

Grothendieck 

LPI(E,F) e 

(cont:i.- 

nuos) do tipo nuclear, Pietsch-integral e Grothendieck-integral, os 

quais sao espagos de Banach com suas respectivas normas. 

Temos naturalmente as inclusoes: 

carac teri za c ond f c oe s sobre os e sp ac o s E e F 

para que tcnhamos as lnclusoes c nLrirJas pelos segulntcs teorcmas: 

Teorcma A: Um espa90 de Danach F Lcm a PRN sc c somcnte sc para lodo 

espagode Banach E tcmos LN(E,F) = LP1(E,F) isometricamente. 

Teorema B: Scja E um espa90 de Banach cujo dual E* tem a propriedade 

de ap r-o x Imac ao . Entao E" tcm a PRN sc e somcnte s e '1ara todo 

de Danach F tem s LN(E,F) = LGI(E,F) isometricamente. 

espa90 

No caso de operador s multilineares, um exemplo simples mostra que 

nao e possivel estender o teorema A, ou seja, existem espa90s de 
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Banach E, F e G, G com a PRN, tais que a inclusao 

LN(E,F;G) c LPI(E,F;G) e propr1a. 

Para operadores lineares estabelecemos um teorema que pode ser con­ 

siderado como uma forma dual do Teorema B, o qual nao envolve a pro­ 

pr1edade de aproximacio. 

Teorema 1: 0 dual E* de um espa90 de Banach tem a PRN se e somente se 

para todo espa90 de Banach F, temos LN(E,F) • Lp1(E,F) 1som trica e - 

te. 

No caso de operadores multilineares estendemos o Teorema 1 naseguinte 

forma: 

Teorema 2: Sejam E e F espa90s de Banach tais que os duais E* e r• te 

nham a PRN. Entio para todo espa90 de Banach G, temos LN(E,F;G) 

= Lp1(E,F;G), isometricarnente. 

As demonstra9oes dos resultados acima se baseiam principalmente n 

teoria das medidas vetor1a1s e mensurabilidade em espa90s de Banach. 

Mais especificamente para estabelecer o Teorema 2, usarnos 

sobre produto tensorial projetivo de espa9os de Banach. 

resultados 

o Teorema 2 tem uma versao para o caso dos polin~mios m-homo neos 

permitindo por exemplo caracterizar condicoes n cessarias u 

ficientes para a reflexividade dess s espa9of. 
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