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As solucoes dos problemas 424 a 427 
serao corrigidas apenas se enviadas ate 
20 de outubro de 2018. 

Dado um numero real x, seja 

l x J = max { m E Z / m :::; x}. 

Mostre que nao existe nenhum numero racio­ 

nal x positivo tal que 

Sejam a, b e c as raizes da equacao 
3x3 - l3x2 + l 4x - 2 = 0 

i) Prove que a, b e c sao nurneros reais 
positivos. 

ii) Calcule o valor da expressao 

arctg a+ arctg b+ arctg c. 
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426 
Quantas progressoes geometricas diferentes po­ 

dem ser formadas com quatro numeros inteiros po­ 
sitivos, distintos e menores do que 1000, sendo as 
razoes dessas progressoes numeros inteiros maiores 

do que 1? 

427 
Dado um quadrilatero convexo ABCD, consi- 

dere um outro quadrilatero A'B'C'D' tal que A e 
o ponto medio de A'D, B e o ponto medio de AB', 
C e o ponto medio de BC' e D e o ponto medio 

deCD'. 
C' 

A' 

Prove que area (A'B'C'D') = 5 x area(ABCD). 

PROBLEMINHAS 

2. Um general tenta escolher um soldado 
dentre 625 voluntarios. Manda-os formar um 
quadrado com 25 linhas e 25 colunas. Manda 
sair o mais alto de cada linha e escolhe o mais 
baixo dentre eles. Depois, muda de ideia. Ap6s 
regressarem aos seus lugares, manda sair o 
mais baixo de cada coluna e escolhe o mais alto 
dentre eles. Sendo diferentes os dois soldados 
escolhidos, qual deles e o mais alto? 

i 
3. Considere as fracoes 

a = I 000000001 e b = 2000000001 
1000000002 2000000002 

Qual fracao e maior? 

Probleminhas 2 e 3 retirados da Revista da O/impiada Regio- na/ 
de Matematica de Santa Catarina, vol. 7. 

SOLU<;OES DOS PROBLEMAS 
PROPOSTOS NA RPM 94 

416 

I. Cinco carneiros pastam em um terreno 
quadrado de 20 m de lado. Um observador nota 

, que, em qualquer momento, pelo menos dois 
carneiros estao a uma distancia entre si menor 

' do que 15 m. Por que? 

Associamos a cada inteiro n, n> 0, um inteiro f(n), 
f(n) ~ 0, ta! que: 

(i) f(rs) = f(r) + f(s) 
(ii) f(n) = 0 se o algarismo das unidades de n e 
igual a 3 
(iii) !(10) = 0 

Determine f(2018), justificando seus procedimentos. 

SOLUC::AO 

De (i), temos 

f(2018) = f(2 x 1009) = f(2) + f(1009). 

Vamos mostrar que f(2) = f(1009) = 0 e, 
portanto, f(2018) = 0. 
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