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DUALIDADE DE POINCARE PARA AS SEQUENCIAS DE ATIYAH ABSTRATAS
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Intr, =
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Gao: Obtemos para a cohomologia das seqlléncias de Atiyah abstratas com base

fOmpacta que os espagos de cohomologia sio de dimensao finita e um teorema de duali-
dade de Poincaré. Aplicamos estes resultados as folheagoes e aos fibrados principais.
s DUALIDADE DE POINCARE: No que se segue as variedades sao de classe c”. Seja

0 1. L — TW — 0 uma seqlléncia de Atiyah abstrata de base w(*). Associamos a

),d) e notamos 0s espagos de

esta e g . *
seqllencia o complexo diferencial standard (C (L

Coho
Mmologia deste complexo por Hr(L).

Teo e -
Tema: Seja 0 —+ I — L — TW—> 0 uma seqllencia de Atiyah abstrata de base W com=

Pactg -3 N ~ ~ T ~ : ~

ta e algebra estrutural g de dimensao q. Entao, os espagos i (L) sao de dimensao

fing 4 ~ ~ y .
lta. Ademais, as seguintes condigoes sao equivalentes: 1) Hn(k) # 0, n =q + dimW

ii) y* ! "
) H (E) verifica a dualidade de Poincare.

Ob ~ " X
Servagao: Hn(k) # 0 equivale a g unimodular e Hq(E) trivial, como fibrado vetorial

chato,

2, ~ - = i
APLICACOES: a) A uma folheagao transversalmente completa (M,F) esta associado a

seqlan s =
¢qllencia 0—> I > 2(M,F)— TW —> 0, onde W variedade basica de (M,F) e L(M,F)

&g % ;
a algebra de Lie dos campos transversos de (M,F). Seja (€ (M/F),d) o complexo di-
ao complexo

fe ; & A 15
Yencial das formas basicas de (M,F). Este complexo e isomorfo

*

i (2(M,F),d) e assim, vale o teorema para a cohomologia basica de (M,F).

b) Seja P(W,II,G) fibrado principal, 0 —> I—> TP/G — TW— 0 seqlléncia de Atiyah de
Pe (QE(P),d) o complexo diferencial das formas sobre P que sao0 invariantes pela
acao de G, Este complexo & isomorfo ao complexo (C*(TP/C),d) e portanto vale o teo-

*
Tema para M (P).

G
c) Finalmente, se L = TW, reobtemos a cohomologia de de Rham de W.

(*) C.R.Acad.Sci.Paris, 1 300, 13-16 (1985).



