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As soluções dos problemas 391 a 395 serão corrigidas 
apenas se enviadas até 20 de junho de 2016. 

391 
Mostre que, para todo inteiro n?. 1, o número 
n
2
(n2 - l)(n2 - 4) é divisível por 360. 

3,92 
Sabendo-se que a, b, e são as medidas dos 
lados de um triângulo, determine os números 
reais x, y, z que satisfazem o sistema: 

x2 y2 + x2z2 = axyz 
y2x2 + y2z2 = bxyz 
2 2 2 2 z x +z y =cxyz 

393 
Seja ABC um triângulo isósceles não equilátero 
com AB = AC. Seja B' o ponto comum en­ 
tre a mediatriz do lado AC e a reta paralela ao 
lado AC que passa pelo ponto B. Prove que o 
perímetro do triângulo AB'C é menor ou igual 
ao do triângulo ABC. Determine o ângulo Â 

para que o triângulo AB'C seja equilátero. 



394 
No cubo d fi 

1 
ª gura, mostrar que o ângulo entre os 

panos ABD e ACD mede 60º. 

A 

e 

395 

2. A primeira expedição a Marte encontrou 
apenas ruínas de uma civilização. Os explorado­ 
res conseguiram decifrar uma equação marciana: 
5x2 - 50x + 125 =O-? x = 5, x = 8. Uma mate­ 
mática estranha. O valor x = 5 parece correto 
mas x = 8 requer alguma explicação. Supondo 
que os marcianos usavam, como nós, uma base 
numérica igual ao número de dedos das mãos, 
quantos dedos você diria que os marcianos 

tinham? 

3. Quatro garotos, André, Bruno, Carlos e 
Danilo estão apaixonados por quatro garotas, 
Eva, Flávia, Gina e Helena. Triste dizer que, em 
nenhum caso, o amor é correspondido. André 
ama a garota que ama o garoto que ama Eva. 
Flávia é amada pelo garoto que é amado pela ga­ 
rota amada por Bruno. Carlos ama a garota que 
ama Danilo. Se Bruno não é amado por Gina, e 0 
garoto que é amado por Helena não ama Gina, 
quem ama André1 

"' e 

Seja ( ) Pz ==z4 2 . , . ·• 1 e - 6 z- + 25 um pohnom10 na vanave 
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• 
PROBLEMINHAS 

Determinar, justificando, o conjunto dos números 

complexos z tais que 
[z - 71 + lz - 21 ::::: 5. 

1. Tres · - - Pa irmaos vão fazer compras. Elas ser-ao 
gas co ce rn o cartão do pai, que lhes forne- 
u a senh e . or 

I 
a, torrnada por quatro algansmos, 

arnent N 1 le 
6 

e. a hora de pagar, nenhum de es 
rn rav . . d · ª a senha: o pnme1ro lemb1-ou que os 
o1s prirn . - . . e 
O 

eu os algarismos da senha sao 1gua1s 
ai segundo lembrou que os dois últimos 
garisrno . - . , b em r-v, s sao iguais. O terceiro, que e om 

1 1atem' ' C um , anca. lembrou que a senha 1ormava 
num infi ero quadrado perfeito. Com essas 

orrna - . - recu Çoes, você pode ajudar os 1rmaos a 
Perar a senha? 

SOLUÇÃO 
Seja z-2=rcos8+irsen8,r2'.0 e o::::0<2rc. 

Assim, 
!z- 71 + !z-21 = !(rcos8-5) + irsen0\ + r = 5 ou 

(5 - r)2 = (rcos8 - 5)2 + r2sen
2
8 

(5 _ r)2 = ?cos28 - 1Orcos8 + 25 + r2seii0 

25 - IOr +? = ?- 1Orcos8 + 25. 
Então, cos0 = 1, o que implica 8 = O. 
Logo, as soluções são os números reais r, r 2'.. o, 

taisque lr-51=5-r. 
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