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Alguns apontamentos sobre Multi-Algebra Universal
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Estruturas algébricas constituem boa parte da linguagem fundamental para modelar
objetos dalégica e da matematicos. A perspectiva aqui é a da Algebra Universal, que es-
tuda estruturas formadas por um conjunto X (geralmente ndo-vazio) munido de uma
colecdo de operacoes finitarias (geralmente de aridades 0, 1 ou 2) * : X" — X, n = 0,
isto é, podemos pensar em * como sendo uma “maquina” que recebe uma sequéncia
finita de elementos de X, X = (xg,- -+, X;—1), € retorna um resultado *(xg, -, x;-1 € X,
que também é um elemento de X.

Em meados dos anos 1930, essa visao foi expandida para o que viria a ser uma multi-
algebra, que nada mais é do que um conjunto munido de uma multi-operacéo * : X"* —
P(X)\{g}, n = 0. Afilosofia aqui, é a de que * € uma nova “médquina” que recebe uma
n-upla de elementos de X, X, e retorna um resultado *(x) € X, que é um subconjunto
nao-vazio de X. Evidentemente, toda dlgebra determina uma multi-algebra com ope-
racoes univaloradas. Claro que esta ilustracdo da nocao de multi-algebra ndo conta
parte importante da histéria, que é o fato das multioperacoes poderem ser descritas
em linguagens relacionais por logica de primeira ordem.

Essa nova abordagem traz algumas aplicacdes em Logica, Teoria Algebrica de For-
mas Quadréticas, Teoria dos Numeros e Geometria Tropical (conforme [3], [5], [6], [7],
[4] e [1]). Indo mais além, as semelhancas e diferencas entre dlgebras e multi-algebras,
bem como os aspectos logicos envolvidos constituem um novo e interessante objeto
de pesquisa.

Tendo isso em vista, comecamos a fazer uma andlise desta abrangente teoria do
ponto de vista da teoria dos modelos e da dlgebra universal. Mais especificamente,
estamos em busca de uma compreensao de como adaptar os teoremas cldssicos da al-
gebra universal (como por exemplo, os de Birkhoff [2]) no caso das multi-dlgebras. A
perspectiva inicial é considerar as diversas noc¢oes possiveis de (semi)identidade ja que
cada termo formal de aridade n € N determina (recursivamente) uma multi-operacao
n-aria em uma multi-algebra X.
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