
Construtibilidade e Teoria dos Modelos Internos

Mateus Jesus de Arruda Campos∗

IME-USP, São Paulo, Brasil
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modelo dos Construtiveis foi definido por Kurt Gödel em [1] para mostrar a consistência da
hipótese do continuo e do axioma da escolha com os axiomas de Teoria dos Conjuntos ZF . Esse
modelo é denominado L e, a grosso modo, é utilizado para descrever todos os conjuntos que podem
ser definidos a partir de uma fórmula matemática. Essa construção é feita de forma recursiva
indexado por ordinais, isto é, definimos L∅ = ∅ e em seguida definimos Lα+1 = Def(Lα) para o
caso sucessor, e para caso limite Lα =

⋃
β<αDef(Lβ). Finalmente, definimos L =

⋃
α∈On Lα. Para

a construção é necessária a formalização da operação Def , que nos fornece os conjuntos defińıveis
por uma fórmula. Para isso, é necessário um detalhamento crucial na linguagem utilizada.

Com o tempo, surgiram outras aplicações do modelo dos Construt́ıveis, como os conceitos ♦κ e
�κ de combinatória infinita que foram primeiramente introduzidos em L por R. Björn Jensen em [3]
e também suas mais diversas variações.

No pôster será apresentado um resumo sobre construção e linguagem necessária para a forma-
lização do L, além de suas principais propriedades e aplicações.
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