


INTEGRABILIDADE DAS DISTRIBUICOES DADAS POR
SUBALGEBRAS DE LIE DE CODIMENSAO FINITA NO gh(n,C)

Reinaldo Salvitti

Esta nota mostra que toda distribuicao no Gh(n,C) dada por J(z)H,
onde z € Gh(n,c), H & uma subalgebra delie de gh(n,C) de codimensdao finita

e J & 0 jacobiano do germe z, & integravel.

1. Notacoes [1]

gh(n,C) - espaco vetorial dos germes das transformacoes holomorfas de

c" que preservam a origem.

Com o colchete [h,k]1=J(k)h - J(h)k esse espaco € uma algebra de

Lie.

Gh(n,C) ={z € gh(n,c);z & inversivel}. Esse aberto de gh(n,c) com a
operacao de composicao € um grupo de Lie cuja algebra e

gh(n,C).

2. Distribuicoes no Gh(n,C) dadas por subalgebras de Lie de codimencao fi-

nita de gh{n,C)

Seja por hipotese H uma subalgebra de Lie qualquer de gh{(n,C) de codi -
mensdo finita. Tomemos no grupo Gh(n,C) a distribuicao dada pela transfor

macdo infinitesimal de Gh(n,C) e por H, isto e,



{(z,d(2)H) ; z & 6h(n,C)}

onde o jacobiano J(z) e a transformacao infinitesimal em z. Seja F um
suplementar topologico qualquer de H. Como F e H s3do fechados, temos
que F e H sao espacos de Silva [4] e portanto [3] escalas de espaco de
Banach, ja que gh(n,C) & a escala de Banach

_ gh(n,C) = U vy

D<s<] S

Y, = {z ¢ gh(n,C) ; sup |d(2)(t)]< =}

[t ks
onde |J(z)(t)|=|(a1j(t)){=12$f ; 1]aij(t)|
Entdo F= 1lip (F aY.) - lim (H n X))
02521 S 0<s 21 S

onde os limites acima indicam limites indutivos de espacos localmente con

vexos.

Por [2] existe uma projecﬁo.q'sobre F e um numero k>0 tal que
la(2) [ s K|z
para todo z ¢ gh(n,C) e todo s, 0<s=1.
Seja p a projecao sobre H dada por
p=1-q

onde I & a identidade. Portanto

p(z) = z-q(2)

p(2)], & |zl slat)], < lelgklzly o o) s ka2l



Usando [3] e a condicao acima podemos aplicar o teorema de Sara-
~via [2] que garante a integrﬁbi]idadedacﬁstribuicﬁo {(z,3(z):ze Gh(n,C)} .

Além disso por [3] a variedade integral maximal que passa pela identidade

de Gh(n,C) & um subgrupo de Lie de dimensao infinita.

Com esse resultado e [2] fica resolvida a correspondencia entre
subgrupos de Lie conexos de Gh(n,C) e gh(n,C) no caso das algebras de Lie

serem de dimensao finita ou de codimensao finita.

3. Exemplos

- 3.1. Consideremos as subalgebras H, do gh(n,C) tal que z € H_se z'(0) =
=f%0)=...=z(k%0)=0 para k21. E facil ver que H, e uma subalgebrade Lie de
gh(n,C) de codimensao finita. Nos casos em que k22 os subespacos suplemen
tares contem propriamente o espaco vetorial dos germes das transformacoes

Tineares.

3.2. Seja H uma subalgebra de Lie qualquer das matrizes complexas de or-
dem n, g1(n,C). Seja S um suplementar de H em gl(n,c). Ent3o podemos es-
crever gh(n,C) = SeHeH; ,  onde H, e o espaco descrito em 3.1.

Desta forma o espaco vetorial HeH, tem codimensao finita. Por outro
lado e facil ver que HeH, e uma subalgebra de Lie de gh{n,c). Logo a
toda subalgebra de Lie de g1(n;C) podemos associar uma subalgebra de Lie

de gh(n,C) de codimensao finita.
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