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K-DECIDJBILTDADE E LNSTABLLIDADE DE PONTOS DE l·:QUI Lilll! 10 

Sr'/11111 1?1·_1;11111 l.. 11, C,'or1 111 

D('p:tr1 ,1111r·1110 d(' .\L11r·111:i1 ir-:1 .\ pli: .ul.: 
1\1 E - L"SI' 

C'11drTr'r;o r·l1•1rn11iC'o: S<l!1i:1"i111r·.11Sp.li1 

L Lnt ro d ucao. 

Considc-rurr-iuns aqu: ~istr·111a~ llH'c;111icos d('t<'niiiti;ld()~ por 11111;1 ('11<'rgi;1 ri1lf·,, ic;1 

T : ll" , ll." > ll 
da lorrua T(,,. ,j) = (JJ(,,),jj,j). on.lo U(,1) c; 111at ri1 " , " .si111i1 ric;1. d1·li11ida p11.si1 i"<. d,· 
classr c·!. 11a vari.ivol r1, 11111a <'ll<'rgia poU·11ci;1] 

;r: 11." ) n. 
d!' dH.SSf' C'!., r('Sj)OIJS;\\'{'i por 111!1 SiSl('JIJ;\ d<' f(lr(i\~ ('()Jl,'.l'!T;ttin) '/

1
~. !' 11111 :-.i_'-,(('l!Jj\ d<' 

f'orr;as poxicionnis (possin•l111('11ir 11:w C'r,11.sr•n·,11 ivo ) 
Cj : R" ' I!" 

dr' classe C 1 • 

Suporcinox sc111 prrda d(' g<'11<T:\\idad1• q1H' 
Suporeiuo« aiudn q11C' *(O) () c• (J(O) 

ponto de r·quilihrio do sisrr-ma Lagrang1·:u10 

rr(O) O 
()_ .\ssilll. () jHHli() i/ 'I () i..,er;i 11111 

DT 
Dq 

Drr 
D I CJ ,, (I) 

Nnsso ohjr-r ivo r est ndar a es1 ahilid adt- scg1111do Liap111H/\' d1·ss1· po111 !l dr• 1·q11ilihrio. 

Obser vacao: Coino c 11s11al ('111 l\l('(':lJliCa quaudo ('SI illl\OS I r:ih;ill!illldo ('[(\ ll'". 0 grndi,·111 (' 
dC' f rn1110 fnni;ilo dP .r S('r,i dPnorndo por if+. 
2. Fu ucoes k-decidiveis, 

Seja n C R" 111na vizinhanr» alwrta d,1 crigr-m. 

Deflnicao 1: Scja l· E N. Uma fnnr.;iio f: n --l R t1'111 jar o punct ua! dr- ord1'111 k r·111 0 sc· 
l'xist<' nm polin6111io P : R" --l R clc grnu 1n('11or ou ig11al a 1.- tal q11r' 

Ii 
f(.r) ~ p(.r) 

J](--'---'----'--'---'--= 0. 
,-o 11,rll! 

Qua11do l'xistr, ta] polin{miio r' i'1nico. r' sr·r:i dc11otado por _j if c cha111ado 
_jato l· dr' f 1'111 0. ou simplesmentl' jato k clc f. 

Crna foni;ilo IJ : n --l R"' tr'rn ,iato p1u1n11al dP ordP111 l· r.•111 0 sr cada 
c-ompc,w'ntP dc y tiver ,iaro puncrual dl' ordr'111 k 1•111 0 .. "\1·srr• C'a.so. st' y (!11 ..... </,,,) 
dcnotan·rnos por /·y ,\ fnur;iio dr• co1"po111'11tr'S poli111nniais (.1 i r;1.. . J i,,,,,). 
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RESUMOS 

Defi nicfio 2: Soja k E N'. U111a f1tll(aO f: n-) R l' dita k-dccidivcl S(' 
(i) /' lt'lll jar o punrt ual "'' orrlr-m k ('ltt 0, 
(ii) Para toda ,; : n > R t.al q11r' /y = /f, tr'1tt-St' q11t' f ,, <J 1h11 11tt's1110 comportamonto 

loc:il q11,111to :i oxt n·1110 1'111 .r 0. 

Podt'-Sf' mosr rnr q11t' sr' f for k-tir'cidivcl cllt:to 011 f t<'111 1mixi1110 locnl t'st.rit.o ('1t1 0, 
011 f tr'111 111ini1110 local f'Sl.rit.o t'lll 0. 011 f 1t{w tr•111 11,·111 nui ximo 11r•111 mi11i1110 local c111 0. 

Nota: 0 conrr-ito dc k-dccidibilid:idc Ioi iut roduzido por A. Burouc-Nou o t'111 l\JSO, orn 
s11a i t'St' dt· linr·-dtH·t~1tcia ( vor [J]). :\ lg11111as propricd:ttlt'S cn volvondo k-dr•cidihilidadf' 
l'llt'Oltl r;J 111-Sl' ('II I [:2]. 

:1. Nossos resultados. 

Trn hn lhn ud« ro111 o rn11t·t·iw dl' k-dcridibilidadf', t·o11scguin1os obtor alguns rosultados 
sobrt' <'slahilid:ulr· .Io cq11ili!Hio ,, - ,i - () .lo sist1'111il (.l), quc passnrciuos a enunciar. 

Pro pos icfio I: So t'xistr' f--, 0 t.al qur 
Drr (0 -CJl11)<e.O, paracarla,1EJJ,-{O}, 

I/ 

1•111;iu a orig!'1ll ,, <i= 0 dr (1) 6 instavc]. 

Pro p os icao 2: Suponha quo p.ua alg11m h. 2 2, ~ tcm jato punctual cle ordem k - 1 c 
q11t' ( ;'if; 111) t: k-docidivc! f' tom 111:ixi1110 local cstrit.o eru q = 0. Suponha ainda qnc Q tc111 
jato p1111r·t11al dc ordcrn k - l 111tlo. 

Em{10 a orig<'lll q =,j= 0 dc (1) 6 inst:ivel. 

Proposic;ao 3: Snpollha q11f' para algurn k > 2, '-8·_i,, tem jato punctua.l de ordem k - L 
- 'I 

q11r' ,r (; k-d1•cidfq·l r' qtH' ao rrp1Tsrntarmos / rr na form a 

./ 7[ = "i + "" + ... + "k 
rn111 ,r, h0111ogi''11<'0 df' gra11 i tc11lrnrnos rr;(.r) :S O para todo .r E R" Supo11ha ainda q11e 
(J tr'u1 _jato p1111ct11al dr ordf'tn k - l 1111!0. 

Em:io a orig<'III q =,j= 0 tlf' (1) e. inst,ivf'l. 
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