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O professor Eduardo Tengan estd se afastando da
secdo Problemas devido a uma viagem para pos-dou-
torado. Agradecemos a importante colaboragao dele
a RPM e lhe desejamos sucesso nessa nova fase. Da-
mos as boas-vindas ao professor Anténio de Padua
Franco Filho, que passa a ser um dos responsaveis

pela segdo a partir deste nimero da RPM.

Mostre que, se m e n sao inteiros tais que
2 2 2 ~ DS =Y
1999 divide m” + n*, entdo 1999 divide m e n.

Dado um angulo BAC e um ponto D no
seu interior, construir, com régua e compasso, um
segmento de reta EF com extremidades nos la-
dos do angulo, passando pelo ponto D e tal que

ED = DE Descrever e justificar o procedimento.
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; . . . 3 Encontre uma maneira de colocar nimeros fD
Mostre que, para todo inteiro positivo n, existe ) =
A X . - . naturals nos Hw\Mw‘vlw“w;u‘\:x;r]un 1S SOMas ao ?—]’
uma poténcia de 7 cuja representagao decimal con- loneo d | i <
. ONgo de qualguer inha sejam sempre ds mesmeds. Q
tém pelo menos 1 zeros sucessivos. LA sl e | ,
1 Mais de 1a solucao!
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Sejam um cone de revolugao com uma esfera
inscrita tangente a base do cone e um cilindro circu-
lar reto circunscrito a esfera com uma base contida

na base do cone.

a)Se V, ¢o volume do cone e V, ¢ o0 volume do

cilindro, mostre que 'V, #V,.

b) Achar o menor k>0 talque V =kV, quan-
do variamos 0 angulo entre uma geratriz do cone

e o diametro correspondente da base do cone.
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Prove que a soma dos angulos das faces que in-
cidem em cada vértice de um tetraedro mede 180° m
se, e somente se, as faces sao triangulos dois a dois
congruentes. Se x ¢ um ndmero real, seja L\J o piso de x, ou

seja, o maior inteiro n tal que 1 < x. Por exemplo,
PROBLEMINHAS [3)=3. | V2|1 ¢ |n[=3

a) Mostre que, se 11 ¢ um inteiro positivo, entao

Renato ter ) melanci: 3 A ten 8
1 ‘ incias, Leandro tem | 4 ; 1
melancias ¢ rcelo tem 24 jacas. Ao contrario + =n—1-
| A G l2+\2
de | eandt ¢ ""‘\HM_\'”H ""\QH]!}'lr[‘[!‘l‘\l(\
Por outro lado, os trés gostam de melancia. Os b) Considere os conjuntos de numeros naturais
trés fazem entdao um acordo: Marcelo da as sua \
_) D —1.2 .
)4 iacas para Leandro e Renato, e as melancias de A*lt”\[-J’”—l,—,l“l-.--‘
Leandro e Renato s livididas ieualmente entre
os tres, 1 sela. 16 para cada. Qual e a divisao B:H)1(2+\/§)‘|1111.2,3‘4,...}
La de )a entre Renato e Leandro? - =
Mostre que A ¢ B formam uma partigdo do conjunto
dos inteiros positivos, isto ¢, mostre que cada inteiro po-
sitivo pertence a exatamente um dos conjuntos A ou B.
2 ‘ “ . “ ® )
linhas retas q . ° . ° SOLUCAO
B o o o o a) Seja n um numero inteiro positivo.
. : n oon -
- ‘ ¢ ¢ = Se | — =k, entio ——==k+¢, 0<e<]; como
V2 J2
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