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0 professor Eduardo Tengan esta se afastando da 
secao Problemos devido a uma viagem para pos-dou­ 
torado. Agradecemos a importante colaboracao dele 
a RPM e lhe desejamos sucesso nessa nova fase. Da­ 
mos as boas-vindas ao professor Antonio de Padua 
Franco Filho, que passa a ser um dos responsaveis 

pela secao a partir deste numero da RPM. 

As solucoes dos problemas 371 a 375 serao corrigidas 

apenas se enviadas ate 20 de abril de 2015. 

371 
Mostre que, se m e n sao inteiros tais que 

1999 divide m2 + n2, entao 1999 divide m e n. 

372 
Dado um angulo BA C e um ponto D no 

seu interior, construir, com regua e compasso, um 
segmento de reta EF com extremidades nos la­ 
dos do angulo, passando pelo ponto D e ta] que 
ED = DF Descrever e justificar o procedimento. 



373 
Mostre que, para todo inteiro positivo n, existe 

uma potencia de 7 cuja representacao decimal con­ 

tern pelo mcnos n zeros sucessivos. 

374 
Sejam um cone de rcvolucao corn uma esfera 

inscrita tangentc a base do cone e um cilindro circu­ 

lar rcto circunscrito ,\ csfera com urna base contida 
na base do cone. 

a) Se V1 e o volume do cone e V2 e o volume do 

cilindro, mostrc quc V -:t V7. I - 

b) Achar o mcnor k > 0 ta! que V1 = k V2 quan- 

do var iamos o {mgulo entrc urna geratriz do cone 

e o diamctro corrcspondente da base do cone. 

375 
Prove quc a sorna dos angulos das faces que in­ 

cidern cm cada vcrtice dc um tetraedro mede J 80° 
se, e sorncnte sc, as faces siio triangulos dois a dois 

congruentcs. 

101 
Se x e urn nurnero reul, scja L x J o piso de x, ou 

seja, o maior inteiro II ta! quc n _<; x . Por exemplo, 

PROBLEMINHAS l 3 J= 3, lh J= l c l TI J= 3. 

1 F<..r'11,1lo Jr,111'301111'\cmr 1,h, Lcanclm tern 18 
11wlc1w1c1·, r' M,11rr,[o lc111 21 JdGlS Ao co11Ld1 io 

dc Lr',111cl1rJ P Rrnalo. M,wcr>lo 1130 gosld clc> J<1Cc1. 

Po1 outi o lado, os l1cs 9,oslam de mclancia 0s 
lsfss fdLCl11 r'11lc10 11111 .icordo: Ma1-cclo d,i as suas 

2'11,1rc1•, p,11,1 I ci111el1rJ r' I.Zc11alo, c ,is mcl,111eic1, dc 

l r•,111r!ir) r, l.,J'11.1I() •,,1rJ rliv1clirL1', 1g11c1l111c11lc cnlre 

()' I I r",. I )I I ,( '/,I, I() p, Ii l / arlil. ()11,11 C' ,l d1w;.io 

111 ,l,1 rlr· 1.ir ,1, r ·11I If' \l..c•11,1lo r' l r',mc\1 o1 

2 ',1·111 [r'v,111\.11 1 > l 1p1, • • • • 
r [r J \l· I[)< ·I, r I,· ,1 ·11[ If' 
',('I, l11il1,1' 1r·l,1, 11111• • • • • 
[H, J'lll jl'll \rJ1[1J, 11·, • • • • 
ri, '/I' , ,1'1 , [ )/ JI 1\ I)', I[, I 

111111 I 111 l.11[1,. • • • • 

3 E11conL1·e uma rna11cira dc coloecH· 111'1mcms 

11i1LLwais nos cf1uilos de m,meiril quc ,1s somas ao 

101,go de qualq11ei- li11l1c1 sqarn sempr·c as mcs111c1s 

~ la lllclis dc lll11,l solu\zio7 

(i'rnlJlcrn111h,1, llt ,1<10, clu ll,!tllU rlc Qt1r",i<J1'S )(I I I rl t 01\Ml f'i 
Rc";pn',L1') 11,1 p,1,1,11'1,1-l1) 

SOLU<;OES DOS PROBLEMAS 
PROPOSTOS NA RPM 83 

a) Mostre quc, sc 11 c um inlciro posilivo, entao 

b) Considere os conjuntos de nt'.1 mcros na tura is 

A= { l n-12 j I 11 = 1,2,3,4, ... } 

B= { ln(2 + f5.) j\ 11 = 1,2,3,4, ... } 

lostre que A c B formarn urna p11rti~110 clo conjunlo 

dos intciros posilivos, islo e, moslrc quc cacla inteiro po­ 

sitivo pcrlcncc a cxatarncntc urn dos conjunlos A ou H. 

SOLU<;AO 
a) Scja II urn 1ll'.1mero inteiro positivo. 

Sc lJ2,J=k, entao fl=k+t.:, O<t.:<I; como 

IJ1 m 
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